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TO ΘΕΩΡΗΜΑ ΣΟΤ ROLLE 

 

Σο θεώπημα ηος Rolle 

                       Y 
 

                    Ξ(ξ,f(ξ))     (ε)   
                        

 
                                                  Cf 

 
         
      f(α)=f(β)                                        

 
         Υ΄         Ο(0,0)                                               Υ 

 
                                   α                       ξ              β 
            
                       Y΄ 
 
                                       
 
                  Ι) f ζςνεσήρ ζηο κλειζηό διάζηημα [α,β] 
      
      Αν:      II) f παπαγωγίζιμη ζηο ανοικηό διάζηημα (α,β) 
 
                  ΙΙ) f(α)= f(β)   
 
Tόηε   ςπάπσει ένα ηοςλάσιζηον ξͼ(α,β) ηέηοιο ώζηε f΄(ξ)= 0 
 
Γεωμεηπική επμηνεία : 
Αν (ε) η εθαπηομένη ηηρ Cf ζηο ζημείο επαθήρ Ξ(ξ,f(ξ)) ηόηε θα 
ιζσύει λε = f΄(ξ)= 0.Έσω λΥ΄Υ =0.Άπα η εθαπηομένη ηηρ Cf ζηο 
ζημείο επαθήρ Ξ(ξ,f(ξ)) είναι παπάλληλη με ηον άξονα Υ΄Υγιαηί λε= 
λΥ΄Υ 

Υπάπσει ένα τοςλάσιστον σημείο τηρ  Cf στο οποίο η ευαπτομένη 
στη Cf να είναι παπάλληλη με τον άξονα Χ΄Χ 

 
 
 
 
 
 



2 

 

 
 

ΠΑΡΑΔΕΙΓΜΑΣΑ 
1.  

 

 
 

 

 

2

2

, 1,0

4 4, 0,1

, ,

1,1

x mx n x
ί ά f x

px x x

έ έ m n p ό ώ Rolle

ά

   

            

 

    
  

  





                                                                                              

 
 

 

 

   

 

2

2

, 1,0

4 4, 0,1

1,1 :

1,1

x mx n x
f x

px x x

ά f ί έ ή

Rolle ό ά έ ύ

f ί ή ό ά

f ί ί

          

          

       

     

    
 

  





  

   

     

       

 

   

 

2 2

1,1

1 1

1 1 1 1 1 4 1 4 1 8

7 1

1,0 0,1

. 1,1

ό ά

f f

f f m n p m n p

p m n

ά f ί ή ή

ή ό f ί ί ή ό

ί

  

          

              

   

 
  

 
 
    

                

   

 

 

 

     

   

 

0

2 2

0 0

0. :

lim lim 0 0 0 0 4 0 4 4

1,0 0,1

. 1,1

x x

ή ί x ό έ ύ

f x f x f x n p n

ά f ί ί ή

ή ό f ί ί

ό ί

           

         

           

     

  

 

         

 

 

  

 
   

0

0 0

0

:

, 0

ί ί x

ώ ά

f x h f x
h h

h

    

  







 
 

 
 



3 

 

 
         

 

 

 

 

0 0

2 2

4

2 2

0 0 4

4 4 4 4
, 1 0 , 1 0 , 1 0

4 4 4 4 4
,0 1 ,0 1,0 1

, 1 0
, 1 0

4,0 14
,0 1

n

f x h f x f h f f h
h

h h h

f h h mh n h mh
h h h

h h h

f h ph h ph h
h hh

h hh

h h m
h

h m hh

ph hh ph
h

h

Έ







    
   

       
            

  
          

   


      

  
     





   

   

   

0 0

0 0

0

0

0 0

: lim lim

: lim lim 4 4

0.

0

:

lim lim 4

h h

h h

h h

h h m m

Έ h ph

ά f ί ί ί x ό ά

ό ά ί h ί ό ό

Ά ύ

h h m

 

 

             

              

   

 

 

 

 

 

 

 

  

  

  



  

  4, 4 1 :

7 4 4 7 7

έ n m έ

p m n

    

         

2.  

 

     

       

   

,

, 0.

, , . ,

0

x

Έ ά f ή ό ά

ί ό f f ί ά

g x e f x x ί ά έ ώ

ύ f f



            

            

              

    

  

   

  

  

 

 

 

,

. ,

,

x

x

x

ά e ί ή ύ ώ

ή x e ά g ί ή

ό ώ ή

ά e ί ί ύ

ί ή







              

             

     

            

    







 

.

,

xx e ά g ί

ί ό ί ή

    

           



 



4 

 

  

    
 

     
 

             

       

   
 

   
 

   

 

0

0

: , ,

0 0
:

0 0

:

F Fe e FFG F G FG
x x x

x x x x x

x

f

f

g x e f x e f x e f x

e x f x e f x e f x e f x e f x f x

ό g x e f x f x x

g e f e
Έ g g

g e f e

ά g ί

Έ

  

    




 


 

  

    

 
  

 

    




   





    

        
 

    
 

 
  

  
   

 

 









 

 

 

     

 

,

,

, .

ή ό ά

ά g ί ί ό

ά

g g

ό ά g ί έ ή

Rolle ό ά ό ά έ

       

       

   

 

            

           

 
 
  

 
 
 
  





   

 

 

   

 

   

 

0

, 0

0 0 0

, ,,

e

ά

έ ώ g

g e f f f f e
 

 

      

      

       



 

                     
           



3.  

 

 
   

 
     

 

 

 
     

,

,

,

, :

:

ά f ή ό ά

f f
ί ό ύ

f f f x
Έ ά g x έ

x

ί ά έ ώ ύ

f f f
f

ί

           

 
        

 

 
        

 

              

  


  







 


 

 

 
 

 

 0    

 

 



5 

 

 

 

 
     

   

2

,

,

F F G FG

G G

ά ί ή ό ά

ί ώ ή

ά ί ί ό ά

ί ί ή

f f f x
g x

x

f f f

            

     

            

     

 

 

 

   
 

 





  
   

  

 



            

 

                   

 

 

             

 

         

 

 
         

 
 

 
 

2

2

0, :

1

2

2

2

1

: , ,

:

c c ά

x

x x f f f x x

x

f f f x x f f f x x

x

f x x f f f x

x

f x x f f f x

x

f x x f f f x
ό g x x

x

f f
g

Έ



     

 

       

 

   

 

   

 

   
   

 






  

 

       


 

             
      

 

      


 

     

 

     
  

 






     

 
       

   

   

   

 

 

     

,

:
,

f f

f f f f
g g g

f f

ά g ί ή ό ά

ά g ί ί ό
Έ

ά

g g

  

   

   
  

   

 

 

           

       


   

 

 
 

  
   

    
  

 
 

  

  
 
  

 
 
 
  



6 

 

 

   

 

 

        

 

 

 

2

, .

, 0

00

,
,

ό ά g ί έ ή

Rolle ό ά ό ά έ ά

έ ώ g

f f f f
g

f

            

            

      

      


  
  

  

  





 

      
     

     
    

 

        

 

        

 

 

0

,

0

,

0 , .

,

f f f

f f f f

ή ί ί ό ό ά ό

ί ά ί ά

   

  

      

  

                 

    

                

          

      
 

  

        
 

  

                     

    

  

 

        

 

 
     

 

.

,

. 0

, ,

0 0

ό ή ά ό

ώ ά ό ί ά ί

ό ό

f f f
f

f f f f

      

                

      

  


         

     

     



   

  
              

     
   

        
  

 4. 

 

     

 

    

1,2

1,2 2 2, 1 1

1,2 :

3 0

ά f ή ό ά

ί ό ύ f f

ί ά έ ώ

f f

         

      

         

  



 

 

   

  



7 

 

          
 

  

    

      

:

3 0 3 3 0

3 0

3

3 , 1,2

FG F G FG

έ έ ύ ί

f x x f x f x x f x x

f x x

ή ά g x f x x ό

ώ Rolle

ώ ά g x f x x x

ά g ί ή

       

         

   

   

      

   

 



        

   

  

   





 

 

    
 

          

        

   
 

   

1 1

1,2

1,2

3 3 3 3

: 3 , 1,2

1 2 1 2 1 2

2 2

FG F G FG

f

ό ώ

ή

ά g ί ί ό

ί ή

g x f x x f x x f x x f x x f x

ό g x f x x f x x

g f

g f

     

 

         

   

 

   





            

     

    

 



 
 

   

   

 

 

     

2 2
1 2

2

1,2

:
1,2

1 2

f
g g

ά g ί ή ό ά

ά g ί ί ό
Έ

ά

g g

ό ά g ί έ ή

         

       


 

            



 
 

  
  

  
 
  

 
 
 
  





 

   

 

 

    

 

1,2 .

1,2 0

0 3 0

1,2 1,2

Rolle ό ά ό ά έ ά

έ ώ g

g f f



          

    

   

 



 

          
   

       

 
Α΢ΚΗ΢ΕΙ΢ 

 



8 

 

1. 

 
 

 

 

2

2

2 , 1,0

4 4, 0,1

, ,

1,1

x mx n x
ί ά f x

px x x

έ έ m n p ό ώ Rolle

ά

   

            

 

    
  

   




                                                                                          

2. 

 

     

       

   

2

,

, 0.

, , . ,

2 0

x

Έ ά f ή ό ά

ί ό f f ί ά

g x e f x x ί ά έ ώ

ύ f f



            

            

              

    

  

   

  

  

3. 

 

   
 

 
     

 

 

 
     

1,2

2
, 1

2

1 2
1,2

3

, :

1 2

3

ά f ή ό ά

f
ί ό ύ f

f f f x
Έ ά g x έ

x

ί ά έ ώ ύ

f f f
f

         

        

      

              










 




 

 
 



  

4. 

 

   

      

,

, 0

, : 0

ά f ή ό ά

ί ό ύ f

ί ά έ ώ f a f

           

         

              





    

  

5. 

 

     

   
 

 
 

 

1,2

1,2 2 2 1

1,2 :

: , 1,2

ά f ή ό ά

ί ό ύ f f

f
ί ά έ ώ f

f x
g x x

x

         

      


          









  

  

  

 


