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ΔΡΩΣΗ΢ΔΙ΢ ΢ΣΗΝ ΘΔΩΡΙΑ ΠΑΝΩ ΢ΣΑ ΘΔΩΡΗΜΑΣΑ  
ROLL-ΜΔ΢Η΢ ΣΙΜΗ΢  

Σν ζεώξεκα ηνπ Rolle 

                       Y 
 

                    Ξ(μ,f(μ))     (ε)   
                        

 
                                                  Cf 

 
         
      f(α)=f(β)                                        

 
         Χ΄         Ο(0,0)                                               Χ 

 
                                   α                       μ              β 
            
                       Y΄ 
 
                                       
 
                  Ι) f ζπλερήο ζην θιεηζηό δηάζηεκα [α,β] 
      
      Αλ:      II) f παξαγωγίζηκε ζην αλνηθηό δηάζηεκα (α,β) 
 
                  ΙΙ) f(α)= f(β)   
 
Tόηε   ππάξρεη έλα ηνπιάρηζηνλ μͼ(α,β) ηέηνην ώζηε f΄(μ)= 0 
 
Γεωκεηξηθή εξκελεία : 
Αλ (ε) ε εθαπηνκέλε ηεο Cf ζην ζεκείν επαθήο Ξ(μ,f(μ)) ηόηε ζα 
ηζρύεη ιε = f΄(μ)= 0.Έρω ιΧ΄Χ =0.Άξα ε εθαπηνκέλε ηεο Cf ζην 
ζεκείν επαθήο Ξ(μ,f(μ)) είλαη παξάιιειε κε ηνλ άμνλα Χ΄Χγηαηί ιε= 
ιΧ΄Χ 

Υπάπσει ένα τοςλάσιστον σημείο τηρ  Cf στο οποίο η ευαπτομένη 
στη Cf να είναι παπάλληλη με τον άξονα Χ΄Χ 
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Σν ζεώξεκα ηεο κέζεο ηηκήο 

             
                      Y 
                f(μ)                                     Ξ(μ, f(μ))                       
                                                                        Cf 

                                                                                                         
             f(β)               (ε)                                         Β(β,f(β))                      

 
         
                                              
              f(α)              
                                  Α(α, f(α)) 
                                    
         Χ΄         Ο(0,0)  α                    μ                β       Χ 
            
                     Y΄ 
 
                                       
 
                  Ι) f ζπλερήο ζην θιεηζηό δηάζηεκα [α,β] 
 
     Αλ: 
                 II) f παξαγωγίζηκε ζην αλνηθηό δηάζηεκα (α,β) 
 
                                                                                          f(β)‒f(α) 
Tόηε ππάξρεη έλα ηνπιάρηζηνλ μͼ(α,β) ηέηνην ώζηε f΄(μ)= ———— 
                                                                                               β‒α            
              
Γεωκεηξηθή εξκελεία : 
Αλ (ε) ε εθαπηνκέλε ηεο Cf ζην ζεκείν επαθήο Ξ(μ,f(μ)) ηόηε ζα  
                            f(β)‒f(α) 
ηζρύεη ιε = f΄(μ)= ———— 
                               β‒α                                     f(β)‒f(α) 
Η επζεία ΑΒ έρεη ζηληειεζηή δηεύζπλζεο  ιΑΒ =———— 
                                                                                   β‒α 
Άξα ε εθαπηνκέλε ηεο Cf ζην ζεκείν επαθήο Ξ(μ,f(μ)) είλαη 
παξάιιειε κε ηελ επζεία ΑΒ γηαηί ιε= ιΑΒ 

Υπάπσει ένα τοςλάσιστον σημείο τηρ  Cf στο οποίο η ευαπτομένη 
στη Cf να είναι παπάλληλη με την εςθεία ΑΒ 
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1.  

Nα ραξαθηεξίζεηε ηηο παξαθάηω πξνηάζεηο ωο (΢) ή (Λ) 
Ι)Αλ γηα ηελ ζπλάξηεζε  f ηζρύνπλ νη πξνππνζέζεηο ηνπ 
ζεωξήκαηνο ηεο κέζεο ηηκήο ζηα δηαζηήκαηα Α1 θαη Α2 ηόηε ηζρύεη 
ην ζεώξεκα ηεο κέζεο ηηκήο ζηελ έλωζε ηωλ δηαζηεκάηωλ Α1 θαη 
Α2  
II) 

[1,2]

(1,2) (1) 4

(2) 3 (1,2) ( ) 1

ά f ί ή ό ά

ί ό ά f

f ό ά έ ώ f΄

           

        

        





   

 
III) 

[0,1]

(0,1) (0) (1)

(0,1) ( ) 0

ά f ί ή ά

ί ό ά f f

ό ά ό έ ώ f΄

           

       

         





 

 

 

2003 201 15) 2 32 0

0

IV ί x x x x έ ή ί

x

     



    


 

)

(0,2] (0,2)

(0) (2) (0,1) ( ) 0

V ά f έ ί ή

ά ί ά

f f ό ά έ ώ f΄

           

       

         



  



 

)

( ) 0 ( ) 0

VI ά f ί ί

f΄ x ά x ό ί f x έ ύ

ί

         

          

  



  





 

Ι)Σν ζεώξεκα ηεο κέζεο ηηκήο εθαξκόδεηαη κνλν γηα δηάζηεκα.Αλ 
ηα Α1 θαη Α2 είλαη δηαζηήκα δελ έπεηαη νηη θαη ε έλωζε ηωλ 
δηαζηεκάηωλ ηνπο είλαη δηάζηεκα.Άξα(Ι)→(Λ)   
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) [1,2]

) )

(1,2)

[1,2]

ά f ί ή ό ά

ά f ί ί

ό ά

Ά ά f ί έ

ή έ ή ό ά

         

      

  

        

          



 


  



 (1,2)

(2) (1)
( )

2 1

(2) (1) 3 4
( ) 1( ) ( )

2 1 1
(1,2)

(1,2) (1,2)

( ) ( )

ό ά έ ά έ ώ

f f
ύ f΄

f f
f΄f΄ f΄

           

  

 


 








    
       

      
        

  

)

) [0,1]

)

(0,1)

) (0) (1)

ά f ί ή ά

ά f ί ί ό

ά

f f

ό ά f ί έ

ή Rolle

           

         

 

        

    



 

 


 



[0,1].

(0,1) ( ) 0

!!!

( ) ( )

ό ά ό

ό ά έ ώ f΄

ί ά ό

   

        

        



 



  
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2003 201 15

2003 201 15

2003 201 15

1 2

1 2

2003 20

1 1

) : 2 32 0(1)

0 : 2 32

0 2 0 0 32 0 0

0 (1)

(1) ,

. :

2

IV Έ ί x x x x

x έ x x x x

Ά ί ύ ί

Έ ί έ έ ύ

ό έ

   

  

        

           

     

 

   

     

    

 



 

1 15 2003 201 15

1 1 2 2 2 2

2003 201 15

2003 201 15 2003 201 15

2002 200 14 2002 200 14

2002

32 2 32 0

( ) 2 32

( ) ( 2 32 ) ( ) 2( ) ( ) 32( )

2003 2 201 15 32 2003 402 15 32

ώ ά f x x x x x

f΄ x x x x x ΄ x ΄ x ΄ x ΄ x ΄

x x x x x x

x

     

   

      

    

        

       
2002

200 200 2002 200 14

14 14

2002 200 14

2002 200 14

1 2

0 2003 0

0 402 0 2003 402 15 0

0 15 0

2003 402 15 32 32 0

2003 402 15 32 0 ( ) 0

) [ , ]

)

x

x x x x x

x x

x x x

x x x f΄ x

ά f ί ή ό ά           

  
 

        
 

  

     

     

 

 

1 2

1 2

1 2

1 2

( , )

) ( ) ( )

[ , ]

( , )

ά f ί ί

ό ά

f f

Ά ά f ί έ

ή Rolle ό ά

ό ά έ ά έ

      

    

 

        

        

            






 

 

( ) 0. ( ) 0

ώ

ύ f΄ Ά f΄ x ά x

  

         
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)

) [ , ]

)

( , )

) ( ) ( )

( , )

( )

IV ώ Rolle

ά f ί ή ό ά

ά f ί ί

ό ά

f f

ό ά έ ά έ ώ

ύ f΄

   

           

      

    

 

              

  



 

 


 

 

0.

[0,2]. ( ) ( )

ά f ί έ ή

Rolle ό ά ό IV

         

     





  

 

1 2

1 2 1 2

1 2

1 2

1

) ( ) 0 ,

. : ( ) ( ) 0

) [ , ]

)

( , )

) ( )

VI Έ ί f x έ έ ύ

ό έ f f

ά f ί ή ό ά

ά f ί ί

ό ά

f f

           

       

           

      

    





   

 

 

  2

1 2

1 2

( )

[ , ]

( , )

( ) 0. ( ) 0

(

Ά ά f ί έ

ή Rolle ό ά
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